FUNKCJE JEDNEJ ZMIENNEJ POCHODNE

Pochodne
Zad 1. Oblicz pochodna funkcji:

(@) fo) =¥ —-vZ  (b) fla)= 2200 (o) fla) = w5 — o (d) f(2) =Tasing
(e) f(z) = Vaarctga; (f) f(x) =2 Inz; (8) f(z) = $a®sinzlogz;  (h) f(x) = iss

(i) flx) = 2 (G) flx) = S22, (k) flx) =2 (1) f(z) = &z — arctan;
(m) f(z) = o= (n) f(z) = 2recosz, (0) f(z) = % (p) flx) = e,
Zad 2. Oblicz pochodna funkcji

(@) flx)=(1+22)°% (b) f(z) =B+ (c) f(x) = cos2u; (@f@=wﬂ+m)
(€) f(z) = tg(a); (f) fx) =VI+a%  (g) f(2)=Veinz+22% (h) f(z) = /12
(i) flz) = Y@2+z—22% () fl2) =tg's; (k) f(x) = cos®; (1) fz)= mg
(m) f(x) = arcsin 2221, (n) f(z) =iz @f@zmﬁiﬁ;(MHMﬁMM@
(@) fl@)=2+tg(@+1);  (v) fla) =cos® {725 (s) fla) = eV (t) flx)=2°

() f() =sin (" 1342); (v) (o) =In(sin8z); (W) f(2) =log' VIF ol (x) f(z) =

(y) flz) =200, (z) f(x) = log, (logs(logs z));

Zad 3. Oblicz pochodna funkcji:

(@) flx)=a"  (b) f(z)=a""; (c) flx)= (sm:c)““ (d) f(x)=am=; (e) f(z)=(z+1)%;
(F) f(z) =z (8) flx)=aV" (h) f(z) =2 () flx)=(1+2)%  (§) fl@) =)
(k) f(x)=2*"; (1) f(z)=(n2)*"; (m) f(z)= tg2x)ctg%;

Zad 4. Obliczyé¢ f'(z), f"(z), f'(x) dla funkcji:
(a) f(x)=a=2; (b) f(a)=wsinz; (c) flx)=%; (d) f(a)=2a*lnz; (e) flz) = e
Zad 5. Funkcja g ma pochodne do drugiego rzedu wlacznie. Obliczyé f/(z), f”(z) dla podanych funkcji zlozonych:

(a) f(z) =g(@?); (b) f(z)=g(e*); (c) flx)=g(L); (d) f(z)=g(nz); (e) f(z)=g(g(z?));
(f) f(z)=e"");  (g) f(x) =zg(3);

Zad 6. Zakladajac, ze funkcje f(x) i g(x) posiadaja pochodne wlasciwe, obliczyé pochodne funkeji:

(a) y(@) =logsiy g@) () yla) =sin LD (c) y() = VPP + £ () ylo) = 22D,

Zad 7. Wyprowadzi¢ wzér na n-tg pochodna funkcji:

(a) f(z) = sinz; (b) f(z) = cos(=2x);  (c) f(x) = ‘3“‘; (d) f(x) =e"sinz; (e) f(x) =
(f) f(z) =In(1—z); (g) f(x) _lm)2§ (h) f(z) =z
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Pochodne - odpowiedzi

Zad 1.
(a) %m_%; (b) 4z — 2\/1?3 + 2 (c) —éx_% — 3z i (d) Tsinz +Tzcosz; () argt\?” + z}-’CI’
(f) 3z2Inz +a?% (g) wsinzlogz + x*coszloga + sppga sina; (h) ——loglgx—mllﬂ; () =
. 2274 p— —x [ 2 arc cos x
() —#; (k) —e " (sinz +cosz); (1) T @4 (m) m§ (n) —oeipst — — 11,1/,2;
e""10°1n10 _ e~ "10° _ e *10"cosz. 47 (In(4) sinetcosz) A% sinz(4ztgr+22”sec’ z)
(0) sin x ~ Tsinz sin a2 ’ (p) 2z2 tg o+1 - (222 tg z+1)2 )
Zad 2.
(a) 12z (2 + 1)5; (b) 3(2z +3) (2 + 333)2; (c) —2sin(2z); (d) 7cos(7x + 1); (e) 3 12(13),
COS 3
z . 4dz+cos(z) | 1 . . 2(214'1)(124‘95—2)_ .\ 4tan®(z) |
(f) \/x2+17 (g) 2 /2I2+Sin(m)7 (h) /1_352(1_3:2)’ (1) 3(m2+w72)4/3 I (J) Cos2(:1:) 9
o . . 1 . 1. wcos(VaZHT)
(k) SIH(QIL'), (l) (2cos(ac)+2)\/tan ; ’ (m) \/m’ (Il) 2zv/Inz’ (0) z24+1 !
in(z)); 2’1 ; _M eV
(p) cos(x)cos(sin(z));  (a) 12(005(2:64»%)4»1)\/tan(x+%)+27 (r) (f+1) N (s) 22vIng’
) 22 log? (22
(t) 2°"3%In2In3; (u) e +37+2(2z 4 3) cos (e””2+3””+2); (v) 8cot(8x); (w) %;
eﬁ Inz—1 4 :1:5+z2 cos :1:2+1 —(2%—2) sin 12+1
(*) 11(1% L (¥) ( ) (2(x3_~)_1)(3/2 Join( )5 (z) zIn(2) ln(ml) In(log, )’
Zad 3.
(a) z* (Inx 4+ 1); (b) 2 (2zlnz + z); (c) —sinz®** ! (sin® zIn (sinz) — cos? z);
(d) 2271 Ina; () (w+1)F (52 - 22EH); () —o3 2 (lnz - 1);
-1 ) ® Y (zn(1+2)+In(1+1) -
(g) * 251111-&-2); (h) 2 ~Le? (zInz + 1); (i) (1+2)" (=1 (1::1)4—1 (1+2) 1);

() e (el (ne) +1; (k) o (" (no+1) +a51); (1) Clmneinslam)e,
(m) (tan(Qm))COt(%) ( _2cot(3) ln(tan(Qx)));

@ajcos(2)  25m2(3)

Zad 4.
(a) f'(x) =% +32% f"(x) = =5 + 6z, f"(z) =6+ ;;
(b) f'(x) =zcosz +sinz, f’(x) =2cosz —xsinz, f"(x) = —xcosz — 3sinz;
(c) f'(z)=¢ e’ (=1+z) 1+m) ,f(z) = (2_2;"'9”2)’ y"(z) = em(_6+6x4_3$2+’c3);
(d) f(z)= (1 +4nz), f'(z) = 2*(7T+12Inz), f"(z) = 2x(13+ 12Inx);
(e) f'(z)=—e“*Tsinz, y"(z) = e (—cosz +sin’z), f"(z) = $e°°5%(1 + 6 cosz + cos(2z)) sin z;
Zad 5.
(a) f'(x) =229’ (2?), f"(z) = 2¢' (2°) + 42%¢" (2?); (b) f'(z) =e®g' (), f"(x) = ey’ (") + €*g" (e7);
(c) f'(x) = () i) = 22e) 4 ), (d) f/(x) = L2, pr(g) = =2 npe"Ins),
(e) f'(z) = 22¢' (%) g' (9 (%)), f"(x) = 29" (22) ¢’ (9 () + 429" (g (= )) g" (#?) + 42> (¢ (+2))" " (9 (+2)):
(£) f'(x) =e?@g/(z), f"(x) = 9@ (¢/(2))" + e9@g"(2); () y'(x) = g(3x) + 3y (3x), f"(x) = 64 (3x) + 92" (3x);
Zad 6.
(a) ¥ (z) = —o@f' @) | __g'(2) (b) — ) ( f(x)g’(x)).
Y T f@ @) v e HONYA
(c) ¥ (a) = A0y ), mnm>=x%3fu+z£$hwwwmwx

ZACHODNIOPOMORSKI UNIWERSYTET TECHNOLOGICZNY W SZCZECINIE 42 CREATED BY IATEX: 20 KWIETNIA 2015 - 12:32



FUNKCJE JEDNEJ ZMIENNEJ POCHODNE - ODPOWIEDZI

Zad 7.
(a) f™(z)=sin(z+nf); (b); () fM(@)=(=3)"e® (d) ; () f™(2)=(n+ua)e™;
(F) f(@) = T (8) " (2) = s (h)
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